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1.Feladat
a) Igazoljuk, hogy barmely n € N* esetén:
+ * + > + -+ nt2 (1+1+ +1><2
1-22-3 34 nn+1) 273 n

b) Oldjuk meg az egyenletet:
x+4 x+5 x+98 x+99

5.
5+6++99+10023

Megoldas:
Hivatalbol 1 p
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2.Feladat
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Tekintsiik az ABCD egyenld szaru trapézt, melynek nagyalapja AB. A Bpontban az AB egyenesre emelt
merdleges, a Cponton keresztiil az AD egyeneshez huzott parhuzamos egyenest az £ pontban metszi. A

CE és ABegyenesek Fpontban metstik egymast. Mutassuk ki, hogy:
a) a CFBés CEBharomszogek egyenld szartak;
b) [CF] = [CET;
C) az ACED négyszog paralelogramma;
d) A M, Ekollinearis pontok, ahol M a kisalap felezOpontja.
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Megoldas:
Hivatalbol 1 p

b)

d)

ABCDe.sz.tr=A=B)
AD ” FC} N A _ CFB = CFB = FBC = [CF] = [CB] = CFBA C.SZ ++vvrvorecrnonnonnn
AF szelb -

Legyen DC N EB = {G}

DG || AB ==~ _ AT

lE)ZS”ZZlg} N T B ilf N Fg\g T g?} = [BC] = [CE] = CEBA .5z - -+
o szel6} = GCB = CBF

[Ajl)l])?C[%E]}:}ACED PATALELOGTAIMINA -+ -+ +++ +ev wev et wue e et et ere et et et e,

DC atlé az ACED paralelogrammaban

AE atlé az ACED paralelogramméban} = AENDC = {M},

M akisalap felez6p0ntja = A, E,M kollineéris............... et tee tee tes tee tee tee sen ne
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3.Feladat
Az ABC haromszog kiils6 tartomanyaban megszerkesztjiik az ABDE és ACFG négyzeteket. Mutassuk

ki, hogy:

a) az AEG haromszog AA" magassaga és az £, illetve G pontokon at az AC, illetve AB-vel htizott
parhuzamosok konkurensek (6sszefutd egyenesek);

b) a Bés Cpontok egyenld tavolsagra vannak az AA" egyenestol
Megoldas:
Hivatalbol 1 p

Legyen M pont ugy, hogy EM || AC és GM || AB.

Az EMGA — ben:

GA 1 AC

Ll U

EA 1 AB

AB I Gy} = EALGM

= Apont a EMGA ortocentruma = MA 1 EG} =>ME€ AA’ E R R R R T TR T T |
AA' L EG P

= AA,’ EM éS GM Osszefuté egyenesek e et s ee eee as see sae s see ses see sas see ses see ses see ses see see see see ses 1 p

b) Legyen BB' L AA',B' € AA'

m(BAB") = 180° — (90° + m(EAA’))} _ __
= EAA" = ABB' «+ o+ vvvvesvve i eee e 1 p
m(BAB") = 180° — (90° + m(ABB")

ABB'A — ben és EAA’'A — ben,
[AB] = [AE]

—_—

A.Sz
ABB' = EAA’} [A4]= BB (1) P
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Hasonléan Iegyen CC’ 1 AA’,C’ EAA’...........................- .......................................1p
N R (A Tl 1 1 E R P
4.Feladat

Egy tarsasagban 6t ember talalkozik. Megkérdeztiik 6ket, kinek hany ismerdse van 6tiik kozott. Miutan
megtudtak egymasrol, hogy kinek hany ismerdse van, igy valaszoltak: (Az ismeretség kolcsonds.)

A: Négy embert ismerek.

B: Kevesebb ismerésom van, mint A-nak.

C: Ugyanannyi ismer6sdm van, mint D-nek.

D: Eggyel kevesebb ismerésom van, mint E-nek.

E: Paratlan szdmu embert ismerek.
Vajon C és D ismeri egymast?

Megoldas:
Hivatalbol 1 p

E valasza alapjan, neki 1 vagy 3 ismerdse lehet, tehat C-nek és D-nek vagy 2-2 ismerdse van, Vagy nem

ismernek senkltatarsasagbol Geseen s res ane anesene cee eee sue aee see aee s 2p
Mivel az utolso lehetoseg ellentmond A Valaszanak csak az lehetseges hogy C nek és D nek 2 2
ismerdse van. 2p
Mivel A ismeri a tarsasag minden tagjat, ezért C és D ismeri A-t. eees e SRR ~1p
Tehat ha feltételezziik, hogy C ¢és D ismeri egymast akkor C ismerdsei A és D mlg D ismerdsei A ¢s C

Vagyis E-nek nem lehet harom simerdse (mert 0 nem 1smerhet1 C-tés D-t, ¢s igy csak A-tés B t
TehétCésDnemlsmerl egymést. ............................................................................1p



